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Un raspuns in 60 de secunde! ‘

Rezolvarea problemelor din acest capitol pretinde abilitdti
achizitionate de un elev considerat de pdrinti, colegi si de
doamna invdtdtoare bun la matematicd. ,li place sa rezolve

probleme” sau ,li place matematica” sunt prezentdrile fdcute t ;

de cei din jurul sau.
Gdsirea, intr-un timp foarte scurt, a solutiei pentru majoritatea (

invingdtor la matematica.

Descoperirea solutiei unei probleme din acest capitol intr-un
interval mai lung, dupd numeroase cdutdri, nu trebuie sd te
descurajeze ci, dimpotrivd, sd te mobilizeze. ,Sunt bun, dar voi
fi simai bun!” trebuie sd fie convingerea ta.

PROBLEME

@ La un turneu de tenis care se desfasoara in sistem eliminatoriu participa 32 de jucadtori.
Cate partide se joaca pand la desemnarea castigatorului?

@ De ce, intr-o turmd, oile albe mananca mai mult decat oile negre?

@ Doud automobile situate la distanta de 100 kilometri se indreaptd unul spre altul cu viteze
diferite. Se intalnesc dupa o ora si-si continua drumul.
Dupa cat timp ele se vor afla din nou la distanta de 100 kilometri unul de altul?

@ Pe vremuri, la un concurs de tras sanii, aceeasi sanie incarcata a fost urnita din loc de doua
echipaje:
— unul format din 3 caini Husky si 6 caini Malamut;

- celdlalt format din 4 caini Malamut si 6 caini Husky.
Compara puterea de tragere a unui cdine Husky cu a unui caine Malamut,

@ Un orologiu bate ora 6 in 5 secunde. in cate secunde bate ora 12?

@ Suma a doua numere naturale diferite este egald cu unul dintre numere.
Cu cat este egala diferenta lor?

@ Cu cat este egal produsul tuturor cifrelor?



Aranjarea de mai jos, alcatuita din trei pahare pline si trei pahare goale trebuie modificata
utilizand un singur pahar, astfel incat sa obtii o aranjare in care alterneaza paharele pline cu cele

Juy

@ Mihai a pornit sambata dimineata spre Cabana Matematicienilor. A mers cand mai repede,

goale.
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cand mai incet, s-a odihnit de cateva ori admirand privelistea. Duminica dimineata a plecat de la
cabana spre poalele muntelui pe aceeasi carare.

Este adevarat c3 existad pe traseu un punct in care, la un moment dat, Mihai s-a aflat, atat la
urcare, cat si la coborare, in acelasi moment al zilei?

Care dintre numerele A sau B este mai mare?

123456+ 654321+
123450 54321
123400 4321
123000 321
120000 21

L 100000 . 1

L |

@ Intr-o herghelie sunt 984 cai. Un sfert dintre ei trebuie potcoviti. De cate potcoave este nevoie?

@ Daca rezultatul adunarii 120 - 304 + 056 este 813, care este rezultatul adunarii:
O PP

Doi oameni s-au apropiat de un rau destul de lat. De unul dintre maluri era legata o barca ce

nu poate transporta decat un singur om. Amandoi au trecut rdul cu barca si si-au continuat drumul.
Cum a fost posibil?

Tn aranjarea alaturata, ——

mutd 4 chibrituri astfel incat ﬂ

sa obtii 7 patrate. 7

-




@ Care estecel'mailmic.numar cu suma cifrelor 18?
Dar cel mai mare?

Desigur stii ca intr-un pachet de cérti de joc sunt 26 de carti de culoare neagra si 26 de carti
de culoare rosie. Dupa ce amesteca bine un pachet de carti, doi copii, Adrian si Claudiu, isi impart
in mod egal cartile din pachet.

Are, oare, Adrian mai multe carti de culoare neagra decat Claudiu de culoare rogie?

@ Pe un lac creste un nufér care in fiecare zi isi dubleaza suprafata pe care a avut-o cu o zi inainte.
In 20 de zile, el va acoperi intreaga suprafata a lacului.
Dupa cate zile va acoperi jumatate din suprafata lacului?

Masinuta teleghidata a lui Sandu parcurge 5 metri
in fiecare secunda, iar masinuta teleghidata a lui Victor
cate 6 metri in fiecare secunda. Cei doi isi indreapta
masinutele, aflate la 110 metri distantd, una spre cealalta

pentru o... inevitabila ciocnire.
La cati metri distanta se aflau, una fata de alta, cele

doua masinute, cu o secunda inainte de ciocnire? _

O oala cu capac costa 110 lei. Qala costa cu 100 de
lei mai mult decat capacul.
Cat costa oala, cat costa capacul?

— Chiar in finalul cursei de 100 metri, I-am depasit pe cel care era pana atunci al doilea.
Pe ce loc s-a clasat cel care povesteste?

@ in familia colegului tau, Mircea, sunt cinci copii. Patru dintre frati se numesc Paf, Pef, Pif si Pof.

Cum se numeste al cincilea?

@ Pune creionul pe hartie, X X
traseaza trei linii drepte care

sa treaca prin toate cele patru
puncte si sa te intorci in punctul X X
din care ai plecat.

@ Diferenta a doud numere este 35 355. Descazutul este cu 69 475 mai mare decat diferenta.
Cat este scazatorul?

Scade numarul alcatuit din 9 mii 9 sute 9 din numarul alcatuit din 12 mii 12 sute 12.

@Tntr-un saculet sunt bile albe si rosii. Oricum am extrage 5 bile, apare cel putin o bila rosie. Oricum
am extrage 5 bile, in saculet raméane cel putin o bila rosie.
Cate bile sunt in saculet?



Thtr-e:cana mare curlapte se pune o linguritd de cafea luatd dintr-o cescutd mica. Se amesteca,
apoi o lingurita din amestec sepune inapoi in cescuta cu cafea.
Ce crezi, este mai multa cafea in laptele din cana mare decat lapte in cescuta de cafea? De ce?

@ Scrie in trei moduri, folosind simboluri matematice, c& numerele naturale nenule a si b nu

sunt egale.

Dacd axb=504 si bxc=396, cucatesteegal bx(a+¢)?
Gaseste numere naturale care sd aiba atat suma, cat si produsul egale cu 10.
Care numar impartit la sesimea sa dd catul 67

@ Scrise una sub alta, avem afirmatiile:
Afirmatia urmatoare este falsa.
Afirmatia anterioara este adevarata.
Care dintre cele doud afirmatii este adevarata?

@Care dintre numerele: 3,4,6,7,8,9,10, 11, 13, 14, 16, 17 trebuie eliminate din grup astfel
incat suma celor ramase sa fie 1007

7

@ Cate drumuri trebuie sa faca o barca in care incap numai
patru persoane pentru a transporta de pe un mal pe celalalt
12 persoane?

Cele 6 puncte sunt varfurile a doua patrate. Mai adauga doud puncte astfel incat cele 8 puncte
sa fie varfurile a 4 patrate.
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Solutii-si comentarii

Iti recomand sa citesti aceste solutii numai dupa ce ai ajuns tu insuti la un rezultat. *
In matematica, foarte putine lucruri iti rdéman in minte dacd nu le-ai inteles singur (sau cu foarte putin

ajutor).

Nu inveti sd desenezi uitandu-te la un profesor care deseneazd foarte bine. Nu inveti pianul ascultand
un virtuoz. Tot astfel, mi-am spus adesea, nu inveti sa gdndesti ascultdndu-I pe un om care vorbeste si
gdndeste bine.

Trebuie sd incerci, sd faci, sd refaci, pdnad ajungi sd stdpdnesti bine meseria.

Alain

\ J/

1. Poti sa-ti imaginezi desfasurarea turneului in care in primul tur se disputa 16 partide, apoi cei 16
ramasi in concurs joaca intre ei 8 partide, apoi castigdtorii mai joaca 4 partide, apoi inca 2 partide
(semifinalele) si in final o partida. In total .
16+8+4+2+1=31 partide.

Insa o solutie de viitor invingator se bazeazd pe urmatorul rationament: ca si rimana un singur
invingator, trebuie eliminati 31 de jucatori. Acest lucru se poate face dupa 31 de partide.

2. Oile nu au un apetit diferit in functie de culoarea blénii lor. Atunci? Oile albe mdnanca mai mult

pentru ca, intr-o turma, sunt mai multe!

3. Dupa ce se intalnesc, intr-o ora, cele doua | g — |
automobile vor fi din nou la distanta de 100 : ! :
. . . A B
kilometri unul de altul. Schema alaturata I Q ;

I - 1
speram sa fie lamuritoare! D M C AB=CD

4. Sa punem pe o balanta imaginara, in

echilibru, ,puterea” a 3 caini Husky + 6 caini Malamut pe un taler, iar pe celalalt taler ,puterea” a
4 caini Malamut si 6 caini Husky. Apoi,sa coboram” simultan de pe fiecare taler al balantei 3 caini
Husky si 4 caini Malamut. Balanta va rdmane in echilibru, dar pe un taler vor fi 3 caini Husky, iar pe
celalalt 2 caini Malamut. Asadar, 3 cdini Husky au aceeasi putere ca 2 caini Malamut. Evident, un

caine Malamut este mai puternic decat un caine Husky.

5. Sper ca nu te-ai grabit si ai sesizat ca 6 batdi sunt separate de 5 intervale, deci un interval este de
o secunda. Cele 11 intervale dintre cele 12 batai ale orologiului insumeaza 11 secunde.

6. Cand suma a doua numere este egala cu unul dintre numere? Bineinteles, cand unul dintre
numere este 0. Atunci diferenta celor doua numere este egald cu... unul dintre numere (cel nenul).

7. Sper cd nu ai omis din lista cifrelor pe 0. Si atunci, produsul....

8. Ce-ar fisa torni continutul celui de-al doilea pahar in cel de-al cincilea?



9. Nu te_lisa .furat de peisaj" Intr-adevar, problema pare
nerezolvabild, dar nll uité®ea esti si vei fi un invingator. Ce-ar fi
sa-ti imaginezi ¢4, in timp ce Mihai urca la caband, un alt turist
coboara de la caband? Undeva, pe traseu, la un moment dat, se
vor intalni, nu-i asa?

10. Nu trebuie s& faci niciun calcul. O observatie, de
matematician in devenire, iti va permite sa vezi ca in cele doua
sume numaérul sutelor de mii este acelasi 6, numarul zecilor de
mii este acelasi 2 X 5 =5 X 2, la fel si numarul miilor 3 X 4 = 4 X 3 si tot asa. Asadar, fard a face

efectiv calculul, poti constata ca sumele A si B sunt egale.

11. Péi cate picioare are un cal? Un sfert din 4 x 984 cat este?

12. Ai observat? in cele doud sume, numarul sutelor este acelasi 1+ 3 + o numarul zecilor este
acelasi, numarul unitatilor este acelasi. Rezultatul celei de-a doua adunari este tot 81 3!
Oare ce cifra reprezinta floricica?

13. Ai analizat si in cate moduri se pot apropia cei doi cameni de malurile raului? Sunt améndoi pe
acelasi mal? Daca sunt pe maluri diferite?

—_—

14. Si tu ai ajuns la agezarea [Il [ “ -=L.
alaturata? Lw:-ﬂm- LEL_.“—_.
J .

e

—_

15. Ce simpla e prima intrebare! Cel mai mic numar este 99.
Cel mai mare numér? Deoarece putem utiliza oricate zerouri, nu putem sti.

16. Raspunsul este: Adrian are in pachetul sdu de 26 de cérti acelasi numar de carti de culoare
neagra cate carti de culoare rosie are Claudiu in pachetul sau de 26 de carti.

Acest raspuns se bazeaza pe urmatoarea proprietate:

26 = 26 (numarul de cirti negre este egal cu numarul de carti rosii, adicd 26)

Ca si ramani egalitatea valabila, trebuie sa iau din pachetul de carti negre si sa pun in pachetul
cu carti rosii acelasi numar de carti negre, cate iau din pachetul de carti rosii si le punin pachetul de
carti negre. Dar

26-a+b=26-b+a,numaidacaa=>b!

17. Un matematician se caracterizeaza si prin atentia marita atunci cand citeste (ascultd) un
enunt. Sper ca n-ai raspuns ,dupa 10 zile"! Evident, daca in 20 de zile va acoperi lacul, acest lucru
se datoreaza faptului ca in ultima zi si-a dublat suprafata, deci in a 19-a zi acoperea jumatate din

suprafata lacului.



18. Spet ca.nu-te-ai incurcat (in calcule! In ultima secund3, inainte de ciocnire, o masinuti va
parcurge 5 metri, iar cealalta 6 metri. Deci cu o secunda inainte de ciocnire, masinutele se afla la 11

metri una de cealalta. :

19. Ar trebui sa identifici, in minte, cele doua numere cu suma 110 si diferenta 100. Acestea sunt
105 si 5. Oala costa 105 lei, capacul numai 5 lei.

20. Nu te grabi sa spui ,pe primul loc”. Mai era un alergator in fata celui de-al doilea!

21. Nu te Idsa antrenat si pdcalit de regula prin care numele fratilor lui Mircea contin aceleasi
consoane, insa vocale diferite. Al cincilea frate al fratilor lui Mircea se numeste... Mirceal!

22, Evident, numai un triunghi
indeplineste conditia sa fie alcatuit
din trei segmente si sa inchida un contur.

23. Scazdtorul este numarul cu care este mai mare descazutul decat diferenta, adica 69 475.

24. Aincerca sa scrii numai cu cifre descazutul si scazatorul este o pierdere de timp. Cel mai simplu
este sa observi ca dupa scadere rdman 3 mii, 3 sute, 3, mai simplu scris 3303.

25. Informatia: Oricum am extrage 5 bile, apare cel putin o bild rosie ne indica faptul ca in saculet sunt 4
bile albe. Oricum am extrage 5 bile, in sdculet rdmdne cel putin o bild rosie ne spune ca in séculet sunt 6
bile rosii. Asadar, in saculet sunt 4 + 6 bile.

26. Raspunsul la aceastd problema |-a pregatit problema 16. Cantitatea de cafea ramasa in cana cu

lapte este aceeasi cu cantitatea de lapte pusa in cescuta de cafea.

27.N-ai uitat de operatia de impartire... Scriem:

azba-b=0; sauag:b=1

28. O proprietate
bx(a+c)=axb+bxc
si simpla adunare
504 + 396 = 900 (se poate face in minte)
te duc la rezultat.

29. Din nou, proprietatile operatiei de inmultire iti vor fi de folos:

T+1+1+2+5=1X 1X1X2X5

30. Orice numar nenul impartit la sesimea lui da catul 6. Verifica.



31. Dacd prima afirmatie ar fi adevdrata, deci a doua afirmatie ar fi adevaratd, ajungem la o
contradictie
Daca prima afirmatie ar fi falsa, inseamna ca a doua afirmatie este adevdratd - din nou o contradictie.

Asadar, niciuna dintre afirmatii nu poate fi adevarata.

32. Rezolvarea acestei probleme (contra cronometru) spune multe despre abilitatile tale privind
matematica. Sper ca nu te-ai apucat sa ghicesti!

O metoda de adevdrat invingator este urmatoarea:

Aduni cele 12 numere, dar nu oricum, ci grupand

3+17, 4+16, 6+14, 7+13, 9+11,

deci de cinci ori cate 20 (adica 100) si, in fine, 8 + 10 =18.

Cum suma celor 12 numere este mai mare decat 100 cu 18, inseamnad ca trebuie eliminate
numerele cu suma 18. Aparent, acestea sunt 8 si 10. Dar, daca te uiti cu atentie, vei vedea ca poti

elimina si 14 si 4.

33. Initial pleaca patru persoane, dar barca trebuie sa se intoarca la locul de plecare cu un vaslas,
astfel ca dupa trei curse dus-intors pe malul de plecare mai sunt 3 persoane care vor fi transportate

cu o cursa dus (ultima).

34. Sa nu-mi spui ca nu se poate! Priveste desenul de mai jos.




Pasul 2 in rezolvarea unei probleme .

Desigur, doamna invétatoare te-a invétat ca pentru rezolvarea unei probleme se parcurg
patru pasi. Sa-i recapituldm impreuna:

Pasul 1: intelege problema
« Ai inteles toate cuvintele din enunt?
- Poti sa redai problema cu propriile cuvinte?
@ - stiiceseds?
. » Stii ce se cere?
« Ai suficiente informatii (date)?
» Sunt informatii de care nu ai nevoie?
« Ai mai intalnit probleme asemanatoare?

Pasul 2: Fa-ti un plan
Indiscutabil cel mai important pas.
Capacitatea ta de orientare adecvatd in problemd, capacitatea de percepere,
& reprezentare si operare cu forme si relatii spatiale, usurinta cu care treci de la un mod
. de rezolvare la altul, experienta ta sunt puse in valoare atunci cand iti alegi modul de a
actiona in rezolvarea problemei.
Tn clasele primare, pentru un copil bun la matematica, sunt utile urmatoarele moduri
de a sti sa mergi pana la capat. Arta de a merge pana la capat adultii o numesc strategie.
1. Ghiceste si verifica.
2. Desfa problema in probleme mai simple.
3. Realizeaza un desen.
4. Cauta o regula.
5. Utilizeaza un numar necunoscut.
6. Intocmeste o lista.
7. Utilizeaza un rationament direct.
8. Utilizeaza un rationament indirect.
9. Traseaza o diagrama.
10. Utilizeaza mersul inapoi.
11. Utilizeaza proprietatile numerelor.
12. Figureaza marimile si relatiile dintre ele.
13. Studiaza toate cazurile posibile



Agestypas 2" astarfard indoiald/cel maicdificil, marcheaza un punct critic in rezolvarea unei
probleme.-Tu trebuie sa-gasesti in@nuniul problemei indicii care sa-ti indrepte alegerea spre
modul sau imbinarea de moduri prin care ajungi la solutie.

Panala urma, in rezolvarea oricarei probleme ai nevoie atat de arta cat si de stiinta in folosirea
indiciilor.

De aceea, in cele ce urmeaza, vom invata impreuna sa cautam indicii care sa se indrepte spre
un anumit mod de rezolvare, sa gasim si sa aplicam in functie de necesitati unul sau mai multe
moduri de rezolvare.

Pasul 3: Utilizeaza planul facut
Scrie operatiile matematice adecvate si efectueaza cu mare atentie
calculele.
. Scrie cu luare-aminte propozitiile de raspuns.

Pasul 4: intoarce-te la enunt
Raspunsurile gasite satisfac conditiile problemei?
Nu exista o solutie mai simpla?
. Poti extinde rezolvarea problemei pentru un caz mai general?

in paginile urmatoare, raspunzand atractiei tale pentru problematica, vom aborda toate
cele 13 moduri accesibile unui copil de ciclul primar, bun la matematica, rezolvand impreuna
o PROBLEMA model si propunand spre rezolvare alte cinci. Asa credem noi ca se pot cultiva
aptitudinile la matematica ale viitorilor invingatori, inca din primii ani de studiu.



